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应考方略 数学有数
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分析总结：
实际上， 上述解法是假设斜率已经存在， 而当斜率不存

在时的情况未作分析， 导致两直线不垂直的错误结论．
对于两直线互相垂直的问题， 宜用 “两直线 Aix+Biy+Ci=0

(i=1, 2) 垂直的充要条件是 A1A2+B1B2=0”， 这样避免斜率是否
存在的讨论．根据两直线的方程判断两直线的位置关系时， 要
特别注意斜率是否存在， 对于斜率不存在的情况要单独考虑，
注意斜率相等并不是两直线平行的充要条件， 斜率互为负倒
数也不是两直线垂直的充要条件．

再试身手
如果直线 (m+4)x+(m2+6m+8)y=m+4与 y 轴平行， 求实数 m

的值．
〖答案〗m=-2.

4． 过定点的直线系问题
例 8． 求证： m 为任意实数时， 直线 (m-1)x+(2m-1)y=m-5

必过定点．
无论实数 m 怎样变化， 直线必过某一定点， 此题如何求

出？ 有些学生只会求出但不怎么理解．其主要原因是对多变量
的环境无法用运动变化的观点来把次元变为主元考虑， 对这
一做法不完全理解．下面给出正解．

证明： 将原方程按 m 的降幂排列， 整理得：
(x+2y-1)m+(x+y-5)=0.
此式对 m 的任意实数值都成立， 根据恒等式的要求， m

的一次项系数与常数项等于零， 故有
x+2y-1＝0，
x+y-5＝00 ，

解得
x＝9，
y=-40 ．

∴ m 为任意实数时， 所对应的直线必通过定点 (9, -4)．
分析总结：
在有关曲线过定点的问题中， 无论曲线系中的参数如何

变化， 定点坐标均满足方程． 因此， 对参数而言， 原方程是恒
等式， 根据恒等式原理可以求出直线系所过定点的坐标.

常见直线系方程的两种形式：
（1） 过定点的直线系： ｙ-ｙ1=k(x-x1)， （k 为变量， A(x1, y1)

为定点）；
（2） 过两直线交点的直线系： 直线 l1： A1x+B1y+C1=0， 直

线 l2： A2 x+B2y+C2=0， 则过 l1 与 l2 交点的直线系： A1x+B1y+
C1+姿(A2x+B2y+C2)=0(姿∈R)， 其中该式不包括直线 l2．

再试身手
方程 (1+4k)x-(2-3k)y+2-14k=0 所确定的直线必经过点

（ ）
A. (2, 2) B. (-2, 2) C. (-6, 2) D. (3, -6)

〖答案〗A.
不怕错， 错后出真知．在直线与方程的学习中， 只要我们

做到对基本知识、 基本方法、 基本技能多一些理解， 在实践
中遇错能纠， 反思求真， 就能提高分析问题与解决问题的能
力， 提高数学的应用水平．
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